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 .  . ( + 个顶点)的同胚类个数的计算公式

袁夫永

所谓 6图式流形, 即将一个图的每个顶点都换为流形9 把每个边都换为相应流形与单位

闭区间的拓扑积 g 本文所论 6图式流形,9是将顶点都换为圆周9把每个边都换为管( 1 > 1) g
管与圆周6衔接,时9映射度规定为 + 1 或  1g我们把原来的图称为该图式流形的缩影 g把缩

影为  的图式流形简记为  . . .
对于本文所论及的这类图式流形9 可规定边的符号 (正号或负号) 9 它取决于其两端的映

射度 (相同或相异) g 已经证明 1 9 将某个顶点圆改变方向9 是一个同胚变形9 且相当于把与

该顶点 (圆) 相关联的所有边改变符号 g 且称此同胚变形为顶点的扭转运算 g 已经证明 1 9 一

个同胚变形是一个图式流形的自同胚变形的充要条件9 本质上是顶点的扭转运算 g
关于  . . A  . . A 及  . . A 的拓扑分类问题9在文献 2 和文献 3 中已经解

决9今对一般情形9即  . . A(n+ 1个顶点 ) 的拓扑分类9推导简单的计算个数的公式 g
在 . . A(n+ 1个顶点 ) 中9如果某个辐射边是负的9扭转它的外端点9即变为正的 g由于同胚

必是局部同胚9所以所论图式流形的同胚分类9等价于相应的 n 边形的负边分布 g 即该图式流

形的自同胚类集合与以该 n 边形的负边分布为元素的集合是等势的( n > 3) g
设  是自然数 192939 9n 的圆形排列的旋转群9集合 0 是所有可能的排列9 见表 1:
根据 Burnside引理9 所论图

式流形的自同胚类的个数为:
1
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n
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n > 3.
这里 @(c) 是欧拉函数9表示满

足 1 < c9且( 19c) = 1 的自然数

1的个数9 0 是旋转群  对应于

集 0 上的置换群 g

表  旋转群  的元素对应的稳定点个数及总数

旋转群  
的元素

元素的个数
对应于  0 中某置换在 0 中稳
定点个数及总数

顺时针旋转  
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反射旋转 2m(当 n = 2m)
2m + 1(当 n = 2m + 1)

2m 或 2m+ 19B = 3m * 2m

2m+ 19 B = ( 2m + 1) * 2m+ 1

总 数 2n  
c\ n
@( c) * 2

n
c + B
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